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Поля Киллинга на 2-симметрических неразложимых лоренцевых 

многообразиях описаны, например, в работе [4]. В данной работе мы 

используем результаты этой работы и с помощью теоремы 1 и частного 

решения уравнения конформно киллингова поля получаем описание 

конформно-киллинговых полей на 2-симметрических лоренцевых 

многообразиях в размерности 5.  
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В данной работе описано обобщение алгоритма Форчуна для 

построения диаграммы Вороного множества точек на сфере. Проведена 

оценка эффективности данного алгоритма.  
 

Рассмотрим единичную сферу 𝑆2 = {𝑝 ∈ 𝑅3: ‖𝑝‖2 =  1},‖𝑝‖2 норма 

𝐿2. Расстояние между любыми двумя точками p и q на сфере 

обозначается как 𝑑(𝑝, 𝑞) и 𝑑(𝑝, 𝑞) = arccos (𝑝𝑞), где pq – скалярное 

произведение векторов 𝑝 и 𝑞. Пусть 𝑃 = {𝑝1, … , 𝑝𝑛} – множество n 

различных точек на сфере 𝑆2. Определим диаграмму Вороного 

множества P как разбиение сферы на n ячеек, по одной для каждого 

центра из P, обладающее следующим свойством: точка q принадлежит 

ячейке, соответствующего центра 𝑝𝑖  тогда и только тогда, когда 

𝑑(𝑟, 𝑝𝑖) < 𝑑(𝑟, 𝑞𝑗), ∀𝑖 ≠ 𝑗 

Составим алгоритм Форчуна для сферы, следуя схеме работы [2]. 

Начнем опускать заметающую линию на сфере от северного полюса к 
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южному полюсу. Каждый центр pi выше (севернее) заметающей линии 

вместе с ней определяет параболу βi. Парабола β – это множество точек 

q, равноудаленных от точки p (фокуса) и линии L на сфере. Нижнюю 

огибающую линию всех таких парабол назовем береговой линией, 

расположенную над заметающей линией. Две соседние дуги на 

береговой линии пересекаются, такие пересечения назовем точками 

события. 

Каждая точка события равноудалена от двух узлов, которые опреде-

ляют дуги парабол, и, следовательно, должна лежать на некотором 

ребре Вороного. Как только заметающая прямая доходит до нового 

центра, структура береговой линии меняется. В момент события центра 

(встреча заметающей прямой с новым центром) появляются две новые 

точки, которые начинают вычерчивать ребра диаграммы Вороного.  

Следующее изменение в построении происходит в момент события 

окружности. Событие окружности возникает, когда существующая дуга 

сжимается до точки и исчезает. Проходя таким образом всю сферу, 

получаем готовое разбиение Вороного.  

Теорема. Время работы описанного алгоритма для N точек на сфере 

составляет 𝑂(𝑁𝑙𝑜𝑔𝑁), а размер потребляемой памяти равен 𝑂(𝑁). 
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