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В работе изучаются классы Леви квазимногообразий, "близких" к 

квазимногообразию 𝑞𝐻𝑝
𝑠
, среди которых удалось обнаружить 
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𝑠
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Классом Леви, порождённым классом групп 𝑀, называется класс 

𝐿(𝑀) всех групп, в которых нормальное замыкание каждого элемента 

принадлежит 𝑀. 

Пусть 𝐾𝑝
𝑠

 – квазимногообразие 2-ступенно нильпотентных групп 

экспоненты 𝑝𝑠 с коммутантом экспоненты 𝑝, в которых элементы 

порядков меньших 𝑝𝑠 содержатся в центре группы, а 𝑁𝑝
𝑠

 – 

подквазимногообразие квазимногообразия 𝐾𝑝
𝑠

, состоящее из всех 

групп, в которых невозможно извлечение корня p-й степени из 

произвольного неединичного коммутатора, где 𝑝 – простое число, 𝑝 ≠
2, 𝑠 ≥ 2 и 𝑠 > 2 при 𝑝 = 3. 
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В работе описаны классы Леви 𝐿(𝐾𝑝
𝑠
) и 𝐿(𝑁𝑝𝑠). Установлено, что 

𝐿(𝑁𝑝𝑠) = 𝐾 для произвольного неабелева подквазимногообразия 𝐾 

квазимногообразия 𝑁𝑝𝑠 и доказано существование континуума таких 

подквазимногообразий. 

Класс 𝐿(𝑀), состоящий из всех групп 𝐺, в которых нормальное 

замыкание (𝑎)𝐺 каждого элемента 𝑎 ∈ 𝐺 принадлежит классу групп 𝑀, 
называется классом Леви класса групп 𝑀. 

Классы Леви квазимногообразий нильпотентных групп 

исследовались в работах [1–8]. В работах [4–7] описаны классы Леви 

почти абелевых квазимногообразий нильпотентных групп. Одним из 

таких квазимногообразий является квазимногообразие 𝑞𝐻𝑝
𝑠
, 

порождённое группой 𝐻𝑝
𝑠
, имеющей в многообразии нильпотентных 

ступени ≤ 2 групп следующее представление: 

𝐻𝑝
𝑠

= 𝑔𝑟(𝑥, 𝑦||𝑥𝑝
𝑠

= 𝑦𝑝
𝑠

= [𝑥, 𝑦]𝑝 = 1), 
где 𝑝 – простое, 𝑠 — натуральное число, 𝑝 ≠ 2, 𝑠 ≥ 2. 

В [8] доказано, что класс Леви 𝐿(𝑞𝐻𝑝
𝑠
) конечно аксиоматизируем, 

т.е. может быть задан конечной системой квазитождеств. В настоящей 

работе изучаются классы Леви квазимногообразий, "близких" к 

квазимногообразию 𝑞𝐻𝑝
𝑠
. Среди них удалось обнаружить континуум 

различных квазимногообразий, класс Леви каждого из которых 

совпадает с 𝐿(𝑞𝐻𝑝
𝑠
). 

Пусть 𝑝 – простое, 𝑠 – натуральное число, 𝑝 ≠ 2, 𝑠 ≥ 2, и 𝑠 > 2 при 

𝑝 = 3. Введём обозначения, опустив кванторы всеобщности в записи 

тождеств и квазитождеств: 

𝐾𝑝
𝑠

 – квазимногообразие, заданное в классе всех групп формулами: 

𝑥𝑝
𝑠

= 1, [𝑥, 𝑦]𝑝 = 1,      𝑥𝑝
𝑠−1

= 1 → [𝑥, 𝑦] = 1; 

𝑁𝑝
𝑠

 – квазимногообразие, определённое в 𝐾𝑝
𝑠

 квазитождеством: 

𝑥𝑝 = [𝑦, 𝑧] → [𝑦, 𝑧] = 1; 

𝑅𝑝
𝑠

 – квазимногообразие, заданное в многообразии нильпотентных 

ступени ≤ 3 групп экспоненты 𝑝𝑠 формулами:  

[𝑥, 𝑦, 𝑥]𝑝 = 1,      [𝑥, 𝑦]𝑝
𝑠−1

= 1 → [𝑥, 𝑦, 𝑥] = 1; 

 𝑀𝑝𝑠  – квазимногообразие, определённое в 𝑅𝑝
𝑠

 при 𝑝 ≠ 3 

квазитождеством: [𝑥, 𝑧]𝑝 = [𝑥, 𝑦, 𝑥] → [𝑥, 𝑦, 𝑥] = 1, а при 𝑝 = 3 

квазитождествами: 

[𝑥, 𝑧]3 = [𝑥, 𝑦, 𝑥] → [𝑥, 𝑦, 𝑥] = 1,     𝑥3
𝑠−1

[𝑥, 𝑧]3 = [𝑥, 𝑦, 𝑥] → [𝑥, 𝑦, 𝑥]
= 1. 
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Верны следующие теоремы. 

Теорема 1. 𝐿(𝐾𝑝
𝑠
) = 𝑅𝑝

𝑠
. 

Теорема 2. Для любого неабелева подквазимногообразия 𝐾 

квазимногообразия 𝑁𝑝
𝑠

 выполнено 𝐿(𝐾) = 𝑀𝑝𝑠, причём существует 

континуум таких подквазимногообразий. 
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